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Ubungsblatt 11

Aufgabe 1 (4 Punkte)
Zeigen Sie, dass A := @), A; die kleinste o-Algebra auf Q ist, so dass alle
Projektionen p; : Q — Q;, i = 1,...,n, A/ A;-messbar sind.

Aufgabe 2 (4 Punkte)
Finden Sie zwei o-Algebren A; und Ay mit zugehorigen Erzeugern £ und &, so
dass

.A1 ®A2 7£ O'({El X EQ . E1 S 51 und EQ € 82})

Warum steht ihr Beispiel nicht im Widerspruch zu Satz 11.3 aus der Vorlesung?
Hinweis: Sie kénnen A4; := {0,;} und A; mit mindestens vier Elementen
wéhlen.

Aufgabe 3 (4 Punkte)
Seien (2, A;, i), 1 = 1,...,n, MaBraume, so dass fiir jedes i das Maf3 y; o-endlich
ist. Konstruieren Sie, ein Maf p auf (2, Q. A;) mit der Eigenschaft, dass

N(Al X X An) = NI(AI) e 'MN(AN)7

wobei A; € A;,i=1,...,n,und Q =y x --- X Q.
Hinweis: In der Vorlesung haben Sie die Aussage bewiesen fiir den Fall n = 2
(siche Theorem 11.7). Sie kénnen nun induktiv die Aussage fiir n > 3 zeigen.



